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Al hacer las mismas operaciones elementales sobre la matriz A y el término independiente b se consigue llegar a la matriz identidad 
y a la solución del sistema de ecuaciones.

9/a/24

TEMA O : REPASO DE MATRICES Y DETERMINANTES

an 912 ... Ann m , columnas

A = a n : filas

Traza : suma de los elementos de la diagonal principal

250

A =
- 1 3 2 tr(A)= 2 + 3 + 7 = 13

4 27

RANGo : no de filas o columnas que son linealmente independientes,
es decir no de líneas no nulas

.

Ej .: A= · (g(A) = 3

IMPORTANTE. Ig(A)= g(AT) el rango de una matriz es igual al de su transpuesta .

SISTEMAS DE ECUACIONES

x + y + z = 3 111 3 r(A) = z(A *)=3 =1 Sistema compatible DeterminadoS x -

y - z = 4 20 -2 -2 1

x + 3y + 42 = 2 001 G Si r(A) = 1(A*) = 2 =1 Sistema compatible Indeterminado

3 toy=-&
también se puede hae así :

↳
matri identidad

1113 - 1103 - - X = 7/2

0 -2 -2 1 F2+ 253 -201 2 200 00 20010 F1 - Fu

PIVOTE

MATRICES INVERTIBLES Unamatir es invertible si A . A = # AA = II

Calculo de lanuessa con Gauss-Jordan :

-Fr

-matiedentidad
inversa

de

I



Cuando decimos que A*A=1 en un contexto de matrices, nos referimos a que A*A=I, 
siendo I la matriz identidad 

EJERCICIOS ÁLGEBRA TEMAO :

OE11 Hallar el rango de T en junción de

MÉTODO DE GAUSS :

-
-

~ ~
3(x+

u))
Si x = 3 - A = 2 porque solo quedarán z columnas no nalas

Si +3 - &A = 3 porque siempre habría 3 columnas No mulas

OE12 Hallard rango de en junción de a y b.

f -b -Siz
-

Ta
0 -2+a3+
b3+ zz 3

292 .

sia = 2
y

b = - 3319A = 2 (dos columnas no nulas)
si a #2 y DE13 E IgA = 3 (tres columnas no nulas

OE20 Hallar el valor del parámetro que hace compatible al siguiente sistema y resolverlo :

x + 3y + z = 0 O -

S 2x + y
- 32 = 5 - e F2 - 2F1eX

- Xx 7y
+ 9z = x

F S
Si = -10 d_ Filof Decolumnas noeS01010 - 10

010104

O

& 10 = perj: of
12

0 = 12)S
RESOLVEMOS EL SCI CON x = - 10

&+y zo--gazo
OE4 Hallar todas las matrices detamaño 2x2 que conmutan con la matricia)

Para que dos matrices conmuten : AB = BA matriz A

10
A·

·

ziI & B =

DEG Sea A = Pa Hallar todos los posibles valores de a y b que hacen que A

aba e = a)

a2 + b2 = 1

29b = 0

Zab = o

=> [aztba = 00b =
0E

az + b2= 1

E



OE7 Hallar los números reales X , y ,
z

,
u

,
0 para los que se verificaque

=
-S

es sW N.

y + zy = - 3& S
zu= 2 > z = -

S - w =-
z= z = 2

S soe :(u = 1 + z ju = 3

x = 2u - 5 j x = 1

CÁÍCULO DE LA INVERSA POR GAUSS : EJ
.

PARA PRACTICAR

-

↑ Fr - Fz -0VoTe

F2 = Fz- EzVo ·
A

- 1

-
B) B = %0 10 -f 10

trit ri mi
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Sean dos racionales a, b     Q, con 
a>b. Hallar un algún irracional i          
tal que a<i<b

Dado un número real x, llámese      al número “anteriorl a x. Acerca de       se puede decir que:
1°Existe y se puede hallar, 2°existe pero no se puede hallar, 3°no existe

TEMA 1 : LOS NÚMEROS REALES Y COMPLEJOS

Naturales : = (1, 2
,

3 ... 40 EIN

N está ordenado.

ENTEROS : 2 = 40 ,
-1

.
1

,
2 , 2 ... ) NCI

Si sumasa multiplicas numeros naturales dan un entero
.

ASOCIATIVA

Cuerpo : se verifican las siguientes propiedades CONMUTATIVA

y
tiene asociadas las operaciones suma y producto por

ELEMENTO NEUTRO : mulo o y
unidad 1.

exalar ( +, ) S ELEMENTO OPUESTO / INVERSO

DISTRIBUTIVA

cupo ordenado

RACIONALES : - Números
U

, PEE , ge IN.

&
~ es un culpo ordenado.

Si trabajamos con los racionales siempre dan racionales.

REALES : IR Son la suma de lossacionales e veracionales.

· Cuerpo ordenado

· Densos en IR : existen infinitos no entre dos mimerossales

· I no es un cupo.

Ejercicios de los no vales

1
. 1 E

EII

a +
b - a

Ejemplo :
G =

2
Todos nacionales D racional

i = q . T
un viracionalacional racional acont irracional

i = a +
b - a

2

Los irracionales son no son un culpo porque irracional. irracional no tiene por qué ser enteros
.

1 . 3 -a Xa

No existeporque entre dos números racionales eoracionales hay un elo, infinito de numeros reales así que no existica un anterior .

iduda ! Ylos vacionales o viracionales



Sean x e y dos números reales tales que x+y y x*y son ambos racionales y no nulos. 
Entonces:
A) x e y han de ser ambos racionales 
B) uno al menos de los x e y es racional
C) si uno de los x e y es irracional, también lo es el otro
D) no es cierta ninguna de las anteriores

Sea R distinto de 0 un número racional dado, si I, J pertenecen a los reales son tales 
que I+J pertenecen a los reales e I=      , entonces:
A) para algún valor de R, I y J son ambos racionales
B) para algún valor de R, I puede ser racional pero J no
C) para ningún valor de R, Iy J pueden ser ambos racionales 
D) no es cierta ninguna anterior

-

Existencia del supremo y
el infin

cota

.untodenúmerospresentaunacotasuperiorsi existeun valer tal que osse se

1 IR Paraque z sasupremo
tiene que se el mayor n del conjunto A y el menos número del ito queincluye todos los meen

⑨

A = [1 , 7]

Elo de todas las colas superiores : C = [7 , c)

7edsuprem por
el

medelascotassuperinaparece al menos un punto perteneciente al to.

Tra del supremo : si hay un lo de numero reales to y acotado superiormente entonces existe un esmico numero real que es el Supremo del la

a esto hace que los no cales can un culpo completo sin hueros al juntar los Q y los II

Si A = [1 , 7) entonces 7 es el máx. y el supremo.

Si A = [1 , 7) entonces solo es el supremo.

T1. 3

X =
1 - 12 x + y = 2

y = 1 + v2 x - y = 1 - 2 = - 1

r = x + y (re
, ree On)

V = x -

y

XE I

y = r - x

Si sumas o estas algo que no es del crepo te vas del culpo.

T1 . 1

25
NOTA :

Rocional - racional e racional

Racional iracional irracionalcional
~ racional

REQ

R]
=

R

+ 1

racional

I= =+2)ronse

i = a - b NOTA :

x = 1 - 12x + y = 2

la yb son irracionales irracional-irracional racional
acional

x -

y = -

ze]
b fas

no tiene por que irracional-vacional irracional

y = 1+ v2 nacional-racional - vacional

d) Verdadero

au - b2 = (a - b)(a+ b)

= si viracional

La alen e



T1 . 17

Nota:

Datos :[a racionalitacionalracionaraciona
alverdaderoaracional la únia fora de que la suma de a ysa

rocional es con b como iracional

b) Falso.

Rocional + Frracional-viracional

--
a

2) Falso. Ver nota, l podría ser racional.

d) Falso. b puede ser racional.

Nota:

Datos : aE racional racionaracionalida
a) Verdadero vacional irracional viracional

Si aesviraciona abenationa en
viracional

unaromitiadequedistinta
e Falso. A podría ser vacional

aFaboSib fuera inacional a b podse

x = 0

Valor Absoluto : max . (x , -xy = x =[
DISTANCIA ENTRE N E REALES : distancia entre un n=

.
X y un ni y

l : d(x , y) = (x - y

INTERVALOS

a B

Abierto : a
,
b

Cenados a , b ·

cenado
y acotado. ( compacto

↳ no se va al infinito . ej : [3
, 5]

ENTORNO : intervalo abierto

I
E (xo ,

E) = Jxo- E , vo +ES
xo-2

to ko +

Entorno reducido : entorno que excluye al actio xo

E
to to +

E (xo ,
E) = Jxo - E , vo[U]Xo ,

xo + E[



Ejercicios de innecuaciones

(cuadernillo de problemas de calveld

a)4 = (x+1)7

3 = x6

20 : (xEIR3 = x16) · 6

f)xz +3x -430 ; (x + y)(x- 1) >0

-319 - y . 1 . (4)
X= 1

t

I
demma

X =

2
x = - 4

-4 1

Sol .: 7 -0
,
- n[0] 1

, 0 [

()x - 3 < 4
x - 344Sixx0 - X47

- ( -3) sexo - - x +314 = -xx = x]a panciden las bog condiciones

S & 1 7
> 31 , 7[

O así :

-y(X- 314

- 1x70 -
1

, 7

Ejercicios comendados del guión : tests

Pág . 79

x2 - 2x - x

10 ; xxx
-2-

x - 3

ESTUDIAMOS EL SIGNO DE LA FRACCIÓN :

· Si X > 3 -> (IX-21-1) Siempre será so > no existe solución en este intervalo.

· si + 13 - (x) = - X = - x) - x + 2- x) = x2 x = x(x -1) =(77 Fun sol
. xt] - 0 , 1] a

01

A = x - 3(x1 + 2/73x - 6

y = (x) x2 - 3x + 223x - 6 sexo = x - 6x + 810;
4..8

0 & &
2 -x> y

- x + 3)- x) +2(3x-6j - xx-6x + 812x -* -x2 - 6x +870 ;x)E. 8 -x2

& *
S COINCIDEN,e

201
. J 2

,
4 T


